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Olimpiada de matematică – clasa a X-a

etapa zonală– 26 ianuarie 2008
1. Să se calculeze suma 
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 înseamnă partea întreagă a lui x.

2. a) Dacă 
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 să se calculeze valoarea raportului 
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    b) Să se compare numerele  
[image: image6.wmf]2

log3

 şi 
[image: image7.wmf]3

log4

. 
3. a) Să se arate că 
[image: image8.wmf]zzzzzz

¢¢¢

-£+£+

 oricare ar fi 
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    b) Să se determine valoarea minimă şi valoarea maximă a lui 
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 număr real

4. a) Se consideră numerele întregi 
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 şi 
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 astfel încât 
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. Să se arate că eciaţia 
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 nu are soluţii pe mulţimea numerelor.

     b) Să se determine numerele reale 
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 pentru care valoarea fracţiilor 
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 sunt simultan numere întregi.

 5. Pentru ce valori raţionale 
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 este adevărată egalitatea 
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Hargita megye Tanfelügyelősége
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1. Számítsd ki az alábbi összeget: 
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 az x egész része.

2. a) Ha
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 számítsd ki az 
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 értékét.

    b) Hasonlítsd össze  
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 és 
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 számokat. 
3. a) Igazold, hogy 
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 bármely 
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    b) Határozd meg a 
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 legnagyobb és legkisebb lehetséges értékét, ha 
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 valós szám.
4. a) Legyen 
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 és 
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 két egész szám, úgy, hogy 
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 egyenletnek nincs megoldása az egész számok halmazán.

     b) Határozd meg azokat az 
[image: image38.wmf]x

 valós számokat, amelyekre az 
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 és 
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 törtek értéke egyidejűleg egész szám.

5. Az 
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racionális szám mely értékeire áll fenn a 
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 egyenlőség?
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1. a) Să se demonstreze că funcţia 
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 este  injectivă. 
    b) Să se rezolve  ecuaţia 
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2. a) Să se demonstreze că funcţia 
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 este bijectivă.

    b) Să se rezolve  ecuaţia 
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3. a) Să se demonstreze că 
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 pentru orice număr real pozitv a, b, c .

    b) Se consideră numerele reale 
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. Când va fi egalitate?
4. a) Se consideră numerele 
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. Să se demonstreze că pentru orice număr natural n impar 
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5. Se consideră triunghiurile echilaterale OAB, OCD şi OEF în acelaşi plan. Notăm cu M, N, P mijloacele segmentelor (BC), (DE) respectiv (FA). Să se demonstreze că triunghiul MNP este echilateral. 
Sebestyén József (1,2), Biró Zoltán (3, 4, 5)
Hargita megye Tanfelügyelősége

Matematika tantárgyverseny –X. osztály

Területi szakasz – 2008 január 26

1. a) Igazold, hogy az 
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 fuggvény injektív.

    b) Oldd meg a 
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2. a) Igazold, hogy 
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    b) Oldd meg a 
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3. a) Igazold, hogy bármely a, b, c pozitiv valós szám esetén 
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    b) Legyen 
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 n valós szám. Igazold, hogy 
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. Mikor teljesül az egyenlőség?

4. a) Legyen 
[image: image61.wmf]1234

z,,,

zzz

*

Î

C

úgy, hogy 
[image: image62.wmf]1234

||||||||

zzzz

===

 és 
[image: image63.wmf]1234

z0

zzz

+++=

. Igazold, hogy bármely n páratlan természetes szám esetén  
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5. Adott OAB, OCD és OEF három egy sikban lévő egyenlő oldalú háromszög. Legyen M, N, P rendre a (BC), (DE) és (FA) szakaszok felezőpontja. Igazold, hogy az MNP háromszög egyenlő oldalú. 
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